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Teorema

uoeted Existe uma dnica fungao + : N x N — N

Numeros

Naturais (@) +(m,0) = m para todo m € N
(b) +(m,n+1) =+(m,n)+ 1 para todos m,n € N.

Demonstracao.

Use a versao ‘paramétrica’ do Teorema da Recursao: seja
A=P=N, a(p) =pparatodope Neg(p,x,n) =x+1
para todos p, x,n € N. Ol

v




@ Teoria dos Conjuntos

Aritmética

UFPE

Teoria dos
Conjuntos
(Aula 7)

Ruy de
Queiroz

Aritmética dos
Numeros

Naturais Teorema
Adicdo é comutativa; ou seja, para todo n € N,

m-+n=n+m.
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Demonstracao.

po— Defina ‘n comuta’ por ‘m+ n= n+ m para todo m € N'.
Quetioz Vamos usar indugao sobre n para provar que paran € N, n
Aritmética dos comuta.
e (Caso Base) n = 0. Precisamos mostrar que m+0 =0+ m

para todo m € N. Use inducao sobre m.
(Caso Indutivo) Assuma que n comuta, e prove que n+ 1
comuta. Use inducao sobre m para mostrar que
m+(n+1)=(n+1)+m paratodo me N.
Base) m=0
Hutivo) Assuma que se da para m, e prove que também se da
para m+ 1.
(m+1)+(n+1) ( )+ 1 pela def. de
= (n+(m+1))+1 pois ncomut
( )+ 1 pela def. de
Ve \ 4 H
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Existe uma unica fungao - (multiplicacdo) - : N x N — N fal

m-0 = 0 paratodomeN
m-(n+1) = m-n+m paratodos m,neN
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Existe uma unica fungcdo de exponenciac¢ao al que
m® = 1 paratodome N
mt!' = m".-m paratodos m,nec N
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